三角形的解法
一、重点整理
(一)面积公式：
在
[image: image1.wmf]D

ABC中，若a、b、c分别表示
[image: image2.wmf]Ð

A、
[image: image3.wmf]Ð

B、
[image: image4.wmf]Ð

C的对边长，则
[image: image5.wmf]D

ABC面积为
[image: image6.wmf]D

= 
[image: image7.wmf]2

1

bcsinA = 
[image: image8.wmf]2

1

casinB = 
[image: image9.wmf]2

1

absinC.
(二) 正弦定理：在
[image: image10.wmf]D

ABC中，若a、b、c分别表示
[image: image11.wmf]Ð

A、
[image: image12.wmf]Ð

B、
[image: image13.wmf]Ð

C的对边长，R表示
[image: image14.wmf]D

ABC的外接圆半径，则
   
[image: image15.wmf]R

C

c

B

b

A

a

2

sin

sin

sin

=

=

=

  
[image: image16.wmf]Þ

   a:b:c = sinA:sinB:sinC
(三) 三角形面积与外接、内切圆半径：
在
[image: image17.wmf]D

ABC中，若a、b、c分别表示
[image: image18.wmf]Ð

A、
[image: image19.wmf]Ð

B、
[image: image20.wmf]Ð

C的对边长，R表示
[image: image21.wmf]D

ABC的外接圆半径，r为内切圆半径，
[image: image22.wmf]D

为
[image: image23.wmf]D

ABC之面积，s为周界的一半。则
1. r=
[image: image24.wmf]s

D


2. R=
[image: image25.wmf]D
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(四) 余弦定理：在
[image: image26.wmf]D

ABC中，若a、b、c分别表示
[image: image27.wmf]Ð

A、
[image: image28.wmf]Ð

B、
[image: image29.wmf]Ð

C的对边长，R表示
[image: image30.wmf]D

ABC的外接圆半径，则
   a
[image: image31.wmf]2

= b
[image: image32.wmf]2

+ c
[image: image33.wmf]2

–2bccosA 
[image: image34.wmf]Þ

 cosA = 
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   b
[image: image36.wmf]2

= a
[image: image37.wmf]2

+ c
[image: image38.wmf]2

–2accosB 
[image: image39.wmf]Þ

 cosB = 
[image: image40.wmf]ac
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   c
[image: image41.wmf]2

= a
[image: image42.wmf]2

+ b
[image: image43.wmf]2

–2abcosB 
[image: image44.wmf]Þ

cosC = 
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(五) 海龙定理：
[image: image46.wmf]D

ABC三边长为a、b、c，则
[image: image47.wmf]D

ABC面积为
        
[image: image48.wmf]D
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(六)三角形的解法：(利用已知正、余弦定理)
1.已知三边(S.S.S)                2.已知一边及二角  (A.S.A或A.A.S)
3.已知二边及一对角(S.S.A)        4.已知二边及其夹角 (S.A.S)
(七)三角测量：(利用已知三角函数关系)
二、自我学习评量
(一)基础题
1.在
[image: image50.wmf]D

ABC中，
[image: image51.wmf]AB

 = 2，
[image: image52.wmf]AC

 = 3，
[image: image53.wmf]Ð

A=60
[image: image54.wmf]0

，试求
[image: image55.wmf]D

ABC面积.
 解答：
[image: image56.wmf]2

3

3


2. 设
[image: image57.wmf]D

ABC面积为6
[image: image58.wmf]6

，且a=5，b=6，c=7，试求其外接圆半径R，及内切圆半径r.
解答：R = 
[image: image59.wmf]24

6

35

；r = 
[image: image60.wmf]3

6

2


3.在
[image: image61.wmf]D

ABC中，若 c = 2，b = 3，
[image: image62.wmf]Ð

A=120
[image: image63.wmf]0

，试求 a.
解答：a = 
[image: image64.wmf]19


4.在
[image: image65.wmf]D

ABC中，若三边为 5、6、7，试求
[image: image66.wmf]D

ABC面积.
解答：6
[image: image67.wmf]6


5.在
[image: image68.wmf]D

ABC中，若三边为 5、6、7，试求最小角之余弦值.
解答：
[image: image69.wmf]7
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(二)进阶题
1. 在
[image: image70.wmf]D

ABC中，若a、b、c分别表示
[image: image71.wmf]Ð

A、
[image: image72.wmf]Ð

B、
[image: image73.wmf]Ð

C的对边长，若c=6，
[image: image74.wmf]Ð

A=30
[image: image75.wmf]0

，
[image: image76.wmf]Ð

B=105
[image: image77.wmf]0

，试求a边.
解答：a = 3
[image: image78.wmf]2


2.在
[image: image79.wmf]D

ABC中，若a = 2，b =
[image: image80.wmf]3

+1，
[image: image81.wmf]Ð

C=60
[image: image82.wmf]0

试解此三角形.
解答：c = 
[image: image83.wmf]6

；
[image: image84.wmf]Ð

A= 45
[image: image85.wmf]0

、
[image: image86.wmf]Ð

B= 75
[image: image87.wmf]0

.
3. 在
[image: image88.wmf]D

ABC中，若a、b、c分别表示
[image: image89.wmf]Ð

A、
[image: image90.wmf]Ð

B、
[image: image91.wmf]Ð

C的对边长，若
[image: image92.wmf]Ð

A：
[image: image93.wmf]Ð

B：
[image: image94.wmf]Ð

C =1：2：3，试求sinA : sinB : sinC.
解答：1：
[image: image95.wmf]3

：2.
4. 在
[image: image96.wmf]D

ABC中，若三边为 13、14、15，试求
[image: image97.wmf]D

ABC面积.
解答：84
(三)挑战题
1.在
[image: image98.wmf]D

ABC中，若a、b、c分别表示
[image: image99.wmf]Ð

A、
[image: image100.wmf]Ð

B、
[image: image101.wmf]Ð

C的对边长，若(b+c) : (c+a) : (a+b) =5 : 6 : 7，试求sinA : sinB : sinC.
解答：sinA : sinB : sinC = 4：3：2.
2. 设
[image: image102.wmf]D

ABC面积为2
[image: image103.wmf]14

，且a=3，b=5，c=6，试求其外接圆半径R，及内切圆半径r.
解答：R = 
[image: image104.wmf]56

14

45


3.在
[image: image105.wmf]D

ABC中，若a = 
[image: image106.wmf]2

，b = 2，c =
[image: image107.wmf]3

–1，试解此三角形
解答：
[image: image108.wmf]Ð

A= 30
[image: image109.wmf]0

、
[image: image110.wmf]Ð

B= 135
[image: image111.wmf]0

.
[image: image112.wmf]Ð

C= 15
[image: image113.wmf]0

.
4. 某人在A处测得某建筑物的仰角为30
[image: image114.wmf]0

，再往建筑物方向前进200公尺，再测得某建筑物的仰角为45
[image: image115.wmf]0

，求此建筑物的高度.
解答：100(
[image: image116.wmf]3

+1) 公尺
5. 某一建筑物有一旗杆，旗杆长20公尺，于地面上某一点测得某建筑物的仰角为45
[image: image117.wmf]0

，旗杆顶端的仰角为60
[image: image118.wmf]0

，求此建筑物的高度.
解答：10(
[image: image119.wmf]3

+1) 公尺
6.有一等腰三角形的底编为10，顶角为72
[image: image120.wmf]0

，则腰长为(A) 5sin36
[image: image121.wmf]0

 (B)5tan36
[image: image122.wmf]0

 (C)5cot36
[image: image123.wmf]0

 (D)5csc36
[image: image124.wmf]0


解答：(D).
_1052718347.unknown

_1052720564.unknown

_1052721298.unknown

_1108498215.unknown

_1108498312.unknown

_1108498443.unknown

_1108498785.unknown

_1108498380.unknown

_1108498239.unknown

_1108498082.unknown

_1108498111.unknown

_1052722179.unknown

_1108497994.unknown

_1052722151.unknown

_1052720637.unknown

_1052720697.unknown

_1052720618.unknown

_1052719148.unknown

_1052719856.unknown

_1052720545.unknown

_1052720024.unknown

_1052720364.unknown

_1052720227.unknown

_1052719899.unknown

_1052719298.unknown

_1052719324.unknown

_1052719175.unknown

_1052718593.unknown

_1052718628.unknown

_1052718428.unknown

_1052717789.unknown

_1052717814.unknown

_1052717713.unknown

